Maths Expertes Corrigé du DM3 Décembre 2025
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a (z1-22)°=a X —— =— car |A| = —Avu que A est un réel négatif.

aZ

Par suite, on a encore : |§|= a? (z1-z2)%=

L’écriture A= (a(z1- z2))* donne une expression de delta en fonction des racines de U'équation.

On aici une relation réciproque : dans le cours, on a exprimé les racines de ’équation en fonction de

A, icion a exprimé A en fonction des racines !

Exercice ll
SoitI=((1) 8),J=(8 (1)) K=(2 8) ot L=(8 2)

1) Calculer les 16 produits suivants : I, 1J, IK, IL, JI, J*, JK, JL, KI, KJ, K*, KL, LI, LJ, LK et L.

Aucune difficulté : P=1;1J=]J;IK=0; ;IL=02; JI=02 ; J*=0: ; JK=1 ; JL=J ; KI=K




K2=0:; ; KL=0; ; LI=LJ=0; ; LK=K ; L*=L.

. a b . , N .. ,
2) Soit A = (C d) une matrice carrée d’ordre 2 a coefficients réels.

a) Calculer les quatre produits : XA ou X&{I, J, K, L}.

e 14= (5 0) sa=(5 ) Ka=(2 5) ra=( D)

b) Calculer de méme les quatre produits : AX, ou X€{I, J, K, L}.

Deméme:AIZ(Z 8) AJZ(g ?) AKZ(Z 8) ALZ(g Z)

3) Démontrer que toute matrice carrée d’ordre 2 a coefficients réels est une combinaison linéaire des matrices I,

J, KetL.
Réponse : Soit A une matrice carrée d’ordre 2 a coefficients réels :

A:(‘C‘ Z):a((l) 8)+b(8 (1))+c((1) g)+d(8 (1))=al+b]+cK+dL.

Donc A est une combinaison linéaire des matrices I, J, K et L.
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4) Donner la matrice M carrée d’ordre 3, dont les coefficients m;; sont définis par : m;; = { J J .
i+jsii=j
, 11
2 3
Réponse : M = 3 4 2
3
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Exercice V
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Donc A-I non inversible.
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Exercice VI (facultatif)




