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Exercice I 

 

 

 

 

 

 





 

 



Exercice II 

 

1) Prenons par exemple : z1 = 1+i   et z2 = 1- i : Re(z1) = Re(z2)=1, donc 𝑅𝑒(𝑧1)

𝑅𝑒(𝑧2)
=

1

1
= 1. 

𝑧1

𝑧2
=

1+𝑖

1−𝑖
=

(1+𝑖)²

(1−𝑖)(1+𝑖)
=

2𝑖

2
= 𝑖. Donc 𝑅𝑒 (

𝑧1

𝑧2
) = 𝑅𝑒(𝑖) = 0. Or 0≠ 1, donc : 𝑅𝑒 (

𝑧1

𝑧2
) ≠

𝑅𝑒(𝑧1)

𝑅𝑒(𝑧2)
. 

2) C’est du calcul pur et dur ! 
Posons : 𝑧1 = 𝑎 + 𝑏𝑖  𝑒𝑡 𝑧2 = 𝑐 + 𝑑𝑖, 𝑎𝑣𝑒𝑐 𝑎, 𝑏, 𝑐 𝑒𝑡 𝑑 𝑟é𝑒𝑙𝑠 𝑡𝑒𝑙𝑠 𝑞𝑢𝑒 (𝑐; 𝑑) ≠ (0; 0) 𝑐𝑎𝑟 𝑧2 ≠ 0. 

Au vu des quantités manipulées, il faut que c0 afin que Re(𝒛𝟐)  ≠ 𝟎 ! 

Re(𝑧1) = 𝑎  et Re(𝑧2) = 𝑐  donc 𝑅𝑒(𝑧1)

𝑅𝑒(𝑧2)
=

𝑎

𝑐
. 

𝑧1

𝑧2
=

𝑎+𝑏𝑖

𝑐+𝑑𝑖
=

(𝑎+𝑏𝑖)(𝑐−𝑑𝑖)

(𝑐+𝑑𝑖)(𝑐−𝑑𝑖)
=

𝑎𝑐+𝑏𝑑+(𝑏𝑐−𝑎𝑑)𝑖

𝑐2+𝑑²
=𝑎𝑐+𝑏𝑑

𝑐2+𝑑²
+

𝑏𝑐−𝑎𝑑

𝑐2+𝑑²
𝑖 

𝐷𝑜𝑛𝑐 𝑅𝑒 (
𝑧1

𝑧2
) =

𝑎𝑐+𝑏𝑑

𝑐2+𝑑²
. 

𝑃𝑎𝑟 𝑠𝑢𝑖𝑡𝑒 ∶  𝑅𝑒 (
𝑧1

𝑧2
) =

𝑅𝑒(𝑧1)

𝑅𝑒(𝑧2)
 ⇔ 𝑎𝑐+𝑏𝑑

𝑐2+𝑑²
=

𝑎

𝑐
⇔ 𝑐(𝑎𝑐 + 𝑏𝑑) = 𝑎(𝑐2 + 𝑑2) car c non nul, donc c²+d²0. 

 

𝑅𝑒 (
𝑧1

𝑧2
) =

𝑅𝑒(𝑧1)

𝑅𝑒(𝑧2)
 ⇔ 𝑎𝑐2 + 𝑏𝑐𝑑 = 𝑎𝑐2 + 𝑎𝑑2 ⇔ 𝑏𝑐𝑑 = 𝑎𝑑2 ⇔ 𝑎𝑑2 − 𝑏𝑐𝑑 = 0 ⇔ 𝑑(𝑎𝑑 − 𝑏𝑐) = 0. 

𝐷′𝑎𝑝𝑟è𝑠 𝑙𝑒 𝑡ℎé𝑜𝑟è𝑚𝑒 𝑑𝑢 𝑝𝑟𝑜𝑑𝑢𝑖𝑡 𝑛𝑢𝑙, 𝑐𝑒𝑙𝑎 é𝑞𝑢𝑖𝑣𝑎𝑢𝑡 à ∶ 𝑑 = 0 𝑜𝑢 𝑎𝑑 − 𝑏𝑐 = 0. 
 
La condition d=0 signifie que z2 = c avec c réel non nul, donc que z2 est un réel non nul. 
 
La condition ad – bc = 0 signifie que le tableau                                                                                                           
  
est un tableau de proportionnalité, donc que  𝑧2 = 𝑐 + 𝑑𝑖 = 𝑘(𝑎 + 𝑏𝑖)=k𝑧1 avec k réel non nul et z1 
complexe non nul. 
 
Conclusion : 
 

𝑅𝑒 (
𝑧1

𝑧2
) =

𝑅𝑒(𝑧1)

𝑅𝑒(𝑧2)
 ⇔ 𝑧2 ∈ ℝ∗  𝑜𝑢 𝑧2 = 𝑘𝑧1𝑎𝑣𝑒𝑐 𝑘 𝑟é𝑒𝑙 𝑛𝑜𝑛 𝑛𝑢𝑙 𝑒𝑡 𝑧1 𝑐𝑜𝑚𝑝𝑙𝑒𝑥𝑒 𝑛𝑜𝑛 𝑛𝑢𝑙. 

 
Exercice III 
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