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Terminale Maths Groupe 2

Exercice |

VX
On considere f la fonction définie sur l'intervalle ]0; +oo[ par f(x) = ;\/_
X

et on appelle

C sa courbe représentative dans un repére orthonormé.

1. On définit la fonction g sur I'intervalle ]0 ; +oo| par g(x) = evx

a. Lafonction g est continue et dérivable sur ]0; +oof, donc Vx €]0; +o0l,

g"(x} = 1 x V¥ = Eﬁ :f(x)_
2v/x 2vx

b. Lafonction f est continue et dérivable sur ]0; +oo[, donc Vx €]0; +o0l,

_ _ VX VX _ ax
L eV¥x2/x—ev*x2 ! evi_ yxew —e ~
B (2v/)2 T 4x 4x TN

VX

e

2. a limeY*=1et lim 2v/'x =0 avec >0 donc lim f(x) = +o0.
x—0 x—0 2v/x x—0

b. Donc Cy admet une asymptote verticale d’équation x = 0.

It

3. a. D’apres les croissances comparées, 1'1111 — = +oo donc par composition de
U—+oo Iy

limites (en posant u(x) = v/x) xliT f(x) = +o0.
— 00

b. Vx€]0; +oof, eV >0 et 4x,/x > 0donc f'(x) ale méme signe que /x — 1.
Vi-120= Jx=21 <= x=1

X 0 1 400

f(x) - 0 +

+0o0 +0o0
f T~ _—
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c. Lafonction f est continue et strictement croissante sur l'intervalle [1 ; +oo[ a
e C e .
valeurs dans I— ; +oo[. Or2e IE ; +oo| (car 3 < 2) donc d'apres le corollaire

du TVI, I'’équation f(x) =2 admet une unique solution notée a dans [1; +ool.

A la calculatrice : a = 4, 6.



eVi(x—3y/x+3)
8x%Vx
a. Onpose Yx€]0; +oof, X = /.
x-3/x+3=X*-3X+3.
A=(-3)>-4x1x3=-3<0donc VX €]0; +oo[, X*-3X+3>0donc Vxe
10; +oof, x—3/x+3 > 0.
b. Vx€]0;+oo[, e¥* >0 et x—3y/x+3 >0 et 8x*/x>0donc f"(x) >0
La fonction f est convexe sur ]0; +ool.

Vxe€]O; +o0], f”[x]
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