Terminale Maths Groupe 2 Corrigé du DS6 Novembre 2025

Exercice |

Partie A

1. 41 = uyx0,93=6x0,93 =5,58.

2. (uy) est une suite géométrique de premier terme 1, = 6 et de raison g = 0,93 donc
pour tout entier naturel n, u, = ugx q" =6x0,93".

3. Laraison g vérifiant g €] —1; 1[, onsait que lim 0,93" =0donc lim wu,=0.
n—+oc n—+oo

Partie B

1. Pour tout entier naturel n, v, = —0,051)%3 +1,1v,.
En particulier v; = —0,05 x 62+1,1x6=—-1,8+6,6=4,8.

Il y aura donc 4 800 individus au 1¢f janvier 2026.
Soit f la fonction définie sur 'intervalle [0 ; +oo parf(x) = —0,05x%+1,1x.

2. Lafonction f est dérivable donc continue sur [0; +ool.

Vxe[0; +ool, f'(x)=-0,1x+1,1.

1,1
)20« -0,1x+1,120 < x< — <= x< 1L

’

Donc la fonction f est croissante sur l'intervalle [0; 11].

3. Nous savons que pour tout entier naturel n, u,,; = f(u,). Montrons par récurrence
que:2 < Uy S Uy <6

 Initialisation: vy =6et v; =4,8donc2 < v; < vy < 6. La proposition est vraie
aurang0.

e Hérédité: on suppose que pour neN, 2 < v, < v,y < 6.
Comme v, €[0; 11], v,41 €[0; 11], et que f est croissante sur [0; 11] d’apres
le résultat précédent, les images des quatre nombres de 'encadrement sont
rangées dans le méme ordre croissant, soit
fR)< flvpgnl < flvpl < f(6) <= 2< vpep < vy, < 4,8,
Onadonc 2 < vy42 < vy41 < 6. La proposition est vraie au rang n + 1.

* Conclusion : La proposition est vraie au rang n = 0 et si elle est vraie au rang
n €N, elle I'est aussi au rang n + 1. D'apres I'axiome de récurrence, pour tout
entier naturel n,

2L Upy1 S Uy 6.



4. Le résultat précédent montre deux résultats : pour tout entier naturel n

* Uns1 < Uy donc la suite (v,;) est décroissante;
* 2 < vy donc la suite (v,) est minorée par 2.
D’apres le théoreme de la convergence monotone, la suite (v,) converge vers une
limite ¢ = 2.
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lim v, =2.
n—+o0

A long terme, la population tend a se stabiliser a 2 milliers d’individus, c’est-a-dire a 2000 individus,
soit le tiers de la population initiale.



Partie C
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3.a)

Le script complété :

n=0

u=6

v=6

whileu>=v:
u = 0.93*u
v=-0.05*v**2+1.1*%v

n=n+l

print (2025 + n)

3.b) Il affichera en sortie 2038.
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